Etapa locak (OLM), Caras — Severin, 07.02.2026. Clasa a X-a (Barem de na¢ar evaluare)

o Orice solyie corect, diferitd de cea sugerdtin barem, se punctedzorespunator.

Din oficiu. 10p
1. | Notam, pentru a simplifica redactaregy = 2 (B[4 bsi din 2* = 3[#[Bse ohine 8p

x =log, (3C4H

Egalitatea anterioarconduce lal+ x = log, 2+ log,( 33479 = log p, deci 7p

i—Io 2si analoagele

1+ x Op 48 gele.

In final A=log, p=10N0Q. 7p

Total Problema 1. 22 p
2. | se demonstreaimediat inductiv & a, <J8=20n0ON". 16p

Pe de alt parte, cuma, >0, avem 5p

8y <@y = 8- —a,—6=(a,~2) [Qan2 +2a, + ﬂ < 0,adevirat, gadarsirul este
strict creasator

Concluzie:a, < a, <2,0n0N", decisirul este narginit. 1p
Total Problema 2. 22 p
3. | (@) cum x, =2,y =-1putem luaA=[2,+o),B=[-2+x) . Fungia este strict 12p

cresaitoare peA, deci este injecty; Im f =[~1,+00) # B =[~2,+x) ,asadar fungia nu
este surjecti.

(b) Se arat ci pentru oricen N existi xJ(1,+e) astfel incatg(x) = n. 1lp

o Dadi n=0se poate alege orioeD(\/?%,Z). 2p
2

o Dad n=1putem Iuax::—;. P
6p

oDaci n22avem @ x= Q/g verifica egalitateaog, 3- log, 2=n Aceasta este

echivalen cu [log, 3 -[log, 4 +{ log 3 -{ log ?=n deci{log, 3 -{log, 3 0Z




si astfel egalitatedlog, 3 ={ log, 3 ,care asigur egalitateag(x) =n.

Total Problema 3. 23p
8p
(a) considerandr = _E +i [—l\/—é cos—3 +i EBm%T avemT = {1,a,a2} cu
1+a+a®=0si [ =|a] =‘a ‘zl.
- - R? 6p
(b) Notam |a| = |o| =|c| = R> Osi astfel, folosindR? =ala, a=-—si analoagele, se
a
ajunge la0=a+b+c=a+b+c=R? E€£+—1+—1): R? EQMJ
a b c abc
ab+bc+ca=0.
Pe de alt parte avensi (a+b+c)2 =a®+b?+c”+2[{ab+bc+ca) =0, deci Sp
a?+b%+c?=ab+bc+ca=0.
Aceasi ultima egalitate conduce la
(a-b)* =(b-c)tfc-a),de undda-b/” =|b-dtc -4,
4p

Notam imaginile geometrice ale numerelab,c cu A B,C.

Rezulti AB? = BC[AC; analog:BC? = AB[ACsi CA? = BC [BA Insumand aceste
ultime trei egalitfi se ajunge 14 AB - BC)” +( AB - CA)? +(CA-BC)*=0.

In concluzie: AB = BC = CA, deci triunghiul este echilateral.

Total Problema 4.

23p




